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Sannolikhetskursen bestar av sju olika steg dar det sista steget utgors av sjalva tavlingsmomentet.
Det ar upp till pedagogen att valja vilka steg han eller hon vill anvanda eller ga igenom. Man kan valja
att endast anvanda vissa delar eller alla steg, beroende pa den tid som finns tillganglig.

GENOMGANG AV SANNOLIKHETSKURSEN:

"I STARTUPPGIFT - INTRODUKTION TILL SANNOLIKHET
Del 1 &r en Inledning till begreppet sannolikhet. Eleverna far titta pa en animerad film
till filmen hér ett antal diskussionsfragor,

SATSA PENGAR OCH FORSTAELSE FOR ODDS
Del 2 &r en elevaktiv uppgift, dar eleverna satsar fiktiva pengar. Eleverna ska efter varje
omgang rakna ut eventuell vinst eller forlust samt arbeta med procent.

SANNOLIKHET MED 2 TARNINGAR
Del 3 ar en intro-uppgift till del 7. Har galler det att rakna ut sannolikheten for att
en viss summa av tva tarningar visas.

Del 4 later eleverna med hjalp av trisslotter arbeta med sannolikhet och hur man
pa ett vanligt satt kan rakna ut procent och promille.

4 TRISS-LOTTER, VINST ELLER FORLUSTAFFAR
5 SANNOLIKHETEN ATT VINNA PA LOTTO
Del 5 later eleverna rakna ut hur stor sannolikheten ar att fa sju rétt pa Lotto. Dessutom

far de sjalva spela Lotto (fiktivt), for att fa kdnna pa hur svart det egentligen ar att vinna.
| uppgiftens fordjupning introduceras aven begreppen oberoende och beroende handelser.

OBEROENDE OCH BEROENDE HANDELSER MED HJALP AV ETT MYNT
Del 6 later eleverna fortsatta med oberoende och beroende handelser. Eleverna far forklara

@)

de olika begreppen och &ven rita egna traddiagram samt arbeta med decimaltal och braktal.

SKAPA ODDS OCH TA FRAM TAVLINGSUNDERLAG

7 Del 7 bestér av sjalva tavlingsmomentet. Delen inleds med att eleverna sjalva ska satta olika
odds och fundera dver sannolikheten med hjalp av tva tarningar. | tavlingsmomentet skapar
de en egen redovisning dar de ska férklara ett antal olika begrepp och modeller.

FRAMTAGEN | SAMARBETE MED 2 Svenska Matematikersamfundet
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Med hjalp av de olika stegen tacks foljande centrala innehall in:

= Likformig sannolikhet och metoder for att berdakna sannolikheten
i vardagliga situationer.

= Hur kombinatoriska principer kan anvandas i enkla vardagliga
och matematiska problem.

= Tabeller, diagram och grafer samt hur de kan tolkas
och anvandas for att beskriva resultat av egna och andras undersokningar,
till exempel med hjalp av digitala verktyg. Hur lagesmatt och spridningsmatt
kan anvandas for bedomning av resultat vid statistiska undersokningar.

= Bedomningar av risker och chanser utifran statistiskt material.

FOLJANDE BEGREPP KOMMER ATT BEHANDLAS | DE OLIKA STEGEN:

Brakform Decimalform Procentform

' Promille Oberoende handelser Beroende handelser
Forkorta/forlanga brak Bokstaven P Delen/Hela
Utfall Odds

FRAMTAGEN | SAMARBETE MED 3 Svenska Matematikersamfundet
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| den har uppgiften far ni bekanta er med begreppet sannolikhet genom att
titta pa en film.

Lararen visar foljande och stannar efter 36 sekunder.
Eleverna ska sedan valja vem de vill vara; spelare 1 eller spelare 2.
Se klart filmen.

UPPGIFT UTIFRAN FILM

Hur skulle det bli om:
Spelare 1 vann pa siffrorna 1, 2 och 3?
Spelare 2 vann pa siffrorna 4, 5 och 6?
Skulle utfallet andras jamfort med filmen?

Ja ) Y

Nej (Y

Oforandrat

Glom inte att motivera ditt svar med utrakningar och forklaringar. Visa garna att
du beharskar bade tabell och brakrakning (som de visar i filmen).

URL Filmlank: thought-experiment-in-probability-leonardo-barichello
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| den har 6vningen arbetar vi med odds och sannolikhet. Lararen behover en sexsidig
tarning och eleverna nedanstaende tabell. Du ska nu satsa péa det alternativ (av de som
finns i tabellen), som du tror téarningens prickar kommer att visa.

Till exempel:
Du satsar 10 kronor pa utfall 1, det vill sdga att tarningen visar en "etta” (1).
Tarningen kastas. Den visar en etta (en prick)! Du vann!
Hur mycket vann du? Insatsen multiplicerat med "odds".
Alltsa 10 x 6 = 60 kronor.
Men hur mycket hade du vunnit om du spelat pa "spelbolagets odds"?
Jo, 10 x 5,4 = 54 kronor.
Men om du satsar pa att tarningen kommer att visa en etta, och tarningen
visar en tvaa. Da har du forlorat. Och da fyller du i 10 kronor i kolumnen
"Eventuell forlust”.

0ODDS OCH SANNOLIKHET

Forutsattningar:
Varje elev har 100 kronor att spela for.
Odds = 1/sannolikhet. Man har alltsa raknat ut oddset genom
att dividera 1 med sannolikheten.
Ga igenom tabellen tillsammans. Spelbolagen har sankt oddsen med
10 procent, varfor tror du de har gjort det?

Sannolikhet Odds Spelbolagsodds
1 1/6 6 ‘ 54
1 eller 2 1/3 3 2,7
1till'3 1/2 2 1,8
1 till 4 2/3 1,5 ‘ 1,35
1till 5 5/6 1,2 1,08

Lararen ansvarar for att sla tarningen.

Eleverna satsar pa nagot av ovanstaende alternativ

(de far hogst satsa 10 kronor av sin 100-lapp).

Lararen slar.

Upprepa 25 ganger.

Efter varje slag raknar du ut eventuell vinst och eventuell forlust.

:'.\{5;’ Svenska Matematikersamfundet
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Omgang Vilket utfall Eventuell vinst, Eventuell Eventuell vinst enligt

satsar du pa? enligt "odds” forlust "spelbolags odds”

© 0 N o o & W N =

NN N NN 2 4 a4 a0 a4
A WON 2 O O 0 N o o0 M WN -2 O

25

RAKNEUPPGIFT

Rakna ut foljande:
= Hur mycket vann du enligt det vanliga oddset?
= Hur mycket forlorade du?
= Kunde du vara med i alla 25 omgangar, eller tog pengarna slut?
= Hur mycket har spelbolaget tjanat pa dig? Pa hela klassen?

FRAMTAGEN | SAMARBETE MED 6 5%?) Svenska Matematikersamfundet
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VILKEN SUMMA BLIR DEN MEST FOREKOMMANDE?

| den har ovningen ska du kasta tva tarningar. Tabellen laser du av sa har: Visar
tarning 1 (de grona falten) en tvaa (2) satter du fingret pa siffran 2 (gron). Sedan
drar du fingret till den kolumnen som tarning nummer 2 visar. Genomfor 25 kast
och satt en markering i ratt ruta for varje kast du gor.

Att fundera over: Vilken summa kommer att bli den mest vanligt forekommande?
Hur kan det komma sig att det blir sa?

BERAKNA SANNOLIKHETEN FOR TVA OLIKA UTFALL

Nar man vill ta reda pa sannolikheten av ett utfall skriver man féljande:
p(summa 4), det betyder att man ska ta reda pa hur stor sannolikhet det ar att fa
summan 4 nar man slar tva tarningar.

Din uppgift ar nu att berakna sannolikheterna for: ‘e o ko
P(summa 4). “ ° (]
P(summa 7). o ¢ ®

® o

Anvand tabellen och svara i enklaste brakform, forkorta braken sa langt det gar.

Tarning 1 (gron)

—

och 2 (bla)
) ; B s B E
3 4 5 6 7 7
4 5 6 7 8 9
; . 7 s o e
6 7 8 9 10 11
7 8 \9 \10 ‘H \12

o o A WN

Hur stor ar sannolikheten att, om man slar tva tarningar, far p(summa 5), alltsa

hur stor &r sannolikheten att tarningarna tillsammans (addition) visar summan

5. Hur manga 5:or finns det i tabellen har ovan? Jo, fyra stycken. For att:
+4=5 +3=5 +2=5 +1=5

7 \_ Svenska Matematikersamfundet
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"Plotsligt hander det” havdar Triss-reklamen. Nu ska vi ta reda p4 stor chansen ar att
vinna pa en Trisslott.

TIPS: Den har ovningen handlar om ett vanligt satt att rakna ut procent och promille
pa, namligen delen delat med det hela (delen/hela).

Rakneuppgift:
Av 2 miljoner (2 000 000) Trisslotter ar det vinst pa 400 000 lotter.
Hur raknar man ut hur stor sannolikheten ar att vinna pa triss?
Pa tva miljoner Trisslotter finns det 380 vinster som ar éver 1000 kronor.
Hur stor ar da chansen att vinna 6ver 1000 kronor pa trisslotter?
Svara i procent och i promille.
Hur stor ar risken att du inte vinner 1000 kronor eller mer?
Svara i procent och promille.

]
F T,

i

1
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SANNOLIKHETEN ATT VINNA PA LOTTO

| den har uppgiften ska ni testa att spela Lotto.

| spelet Lotto ska man pricka in 7 av 35 nummer (1-35) for att vinna hogsta
vinsten. Hur stor ar sannolikheten att fa sju ratt pa Lotto? Anvand miniraknare.

TIPS: Kom ihag att nar ett nummer har forsvunnit finns det bara 34 siffror kvar
och sa vidare.

1:a numret: 7/35
2:a numret: 6/34
3:e numret: 5/33

Till lararen: Skriv ut denna spelplan. Klipp den sé att du har 35 rektanglar med ett
nummer i varje rektangel. Dra ett nummer. Visa klassen vilket nummer du drog.

Slang den dragna lappen/numret.

Till eleven: Ringa in sju stycken valfria nummer pa spelplanen som du tror kan ge
dig vinst. Kryssa sedan 6ver de nummer som lararen drar. Hur manga ratt fick du?

Vi testar att spela Lotto. Kryssa for 7 nummer.

\ T 2 3 4 5
6 7 8 9 10
11 12 13 14 15
16 17 18 19 20
21 22 23 24 25
26 27 28 29 30
31 32 33 34 35
Diskutera:

= Vem tjanar mest pengar, spelaren eller spelbolaget? Forklara varfor!
= Varfor valjer manga att spela pa Lotto?
= Hur kan spelbolagen erbjuda sa hog utdelning for sju ratt?

FRAMTAGEN | SAMARBETE MED 9 Svenska Matematikersamfundet
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OBEROENDE HANDELSER

VI ANVANDER OSS AV TRADDIAGRAM
—Har nedan foljer tva forklarande exempel pa oberoende och beroende handelser.

OBEROENDE HANDELSER

Vi anvander oss av ett exempel med en urna dar det ligger tre kulor med orange farg
och tva med svart farg. Om vi tanker oss att du nu ska berakna sannolikheten att
plocka tva orange kulor i rad om du efter att ha dragit den forsta kulan lagger tillbaka
den igen och sedan drar pa nytt. Nar du plockar en kula och sedan lagger tillbaka
den kommer inte sannolikheten att forandras mellan forsta och andra forsoket. Detta
innebar att bada handelserna ar oberoende av varandra, alltsa "oberoende handelser”.

UPPGIFT: Hur stor ar sannolikheten att vi drar tva orange kulor i rad?
Uppgiften kan ocksa tecknas s& har: P(2 orange).

Vi gor ett traddiagram for att I6sa uppgiften. “
@ FORSTA DRAGNINGEN

° ANDRA DRAGNINGEN ‘

@ O @ ©

. FOR ATT RAKNA UT DETTA GOR VI FOLJANDE: .
P(2 orange) = P(orange) x P(orange) = 3/5 x 3/5 = 9/25
9/25=0,36
0,36 =36%

o

o
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BEROENDE HANDELSER

BEROENDE HANDELSER

Aven denna gang ska vi rakna ut sannolikheten for att ta tva orange kulor. P(2 orange),
men nu ska vi INTE lagga tillbaka den forsta kulan vi tog. Detta kallas for dragning utan
aterlaggning. Och da kallas det for beroende handelser, eftersom det nu spelar roll

vilken kula vi tog forsta gangen.

UPPGIFT: P(2 orange)

@ FORSTA DRAGNINGEN

@ @ ANDRA DRAGNINGEN @ @

' SVAR: P(2 orange) = P(orange) x P(orange) '
3/5x2/4 =6/20
6/20 = 3/10
3/10=30%

EAN
g:.iu S’ i
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Nu har du last om beroende- och oberoende handelser och traddiagram. | den har
uppgiften ska du anvanda dig av de kunskaperna.

UPPGIFT:

Nar man kastar ett mynt kan det bli antingen krona eller klave.

Du kastar myntet tva ganger.
Ar handelserna oberoende eller beroende av varandra?
Rita ett traddiagram och skriv dit de olika sannolikheterna
som decimaltal och som braktal.
Hur stor ar sannolikheten att det blir krona tva ganger i rad?
Kasta myntet tva ganger. Hur stor ar sannolikheten att det
forsta kastet visar krona, och det andra kastet klave?

9 D0~
A =07
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SKAPA ODDS OCH TA FRAM TAVLINGSUNDERLAG

Den har uppgiften ar uppdelad i tva delar. | del 1 ska du skapa odds och ta reda
pa sannolikheten for de olika summorna for tva tarningar. | del 2 ska du skapa en
redovisning av hur du/ni har tankt.

5 SANNOLIKHET MED HJALP AV TVA TARNINGAR
LLl
5 ARBETA | PAR ELLER | GRUPPER OM TRE
Nu ar det dags att spela ett spel med tva tarningar. Men nu ar det NI som satter
oddsen och sannolikheten.
SANNOLIKHET: Skriv i brékform (anvand tabellen nedan).
ODDS: 1 -100. Har kan ni satta odds for varje summa. Hur troligt ar det att fa
summan 1 med tva tarningar? Den sannolikheten ar obefintlig, och darfor bor
oddset bli 100 pa summan 1.
SPELBOLAGSODDS: Tank dig att du driver ett spelbolag, och ska satta ett odds pa
varje utfall. Du ska tjana pengar, men samtidigt se till att folk vill spela. Hur skulle
du satta dessa odds?
Utfall (summan av tva tarningar) ~ Sannolikhet Odds Era odds
I
2
3
4
5
6
7
8
9
10
11
12
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SKAPA EGEN REDOVISNING
Ni ska nu skapa en redovisning (film, digital presentation) dar ni/gruppen:

Forklara varfor ni har satt de oddsen ni har satt.

Beratta vilka siffror som kommer att vara mest forekommande
och varfor de ar mest forekommande.

Beratta hur man omvandlar fran decimalform till procentform.
Beratta hur man forkortar ett tal i brakform.

Beratta varfor alltid spelbolagen vinner i langden.

Inkludera aven den ifyllda tabellen ovan (under del 7) i tavlingsbidraget som ni skickar
in enligt instruktionerna som ni finner i tavlingsinformationen.

MALGRUPP FOR ER PRESENTATION

Tank er att malgruppen for er presentation ar nagon fran arskurs fem eller sex
(och uppat). Det ar viktigt att en elev i arskurs fem eller sex kan forsta er
presentation. Hamta garna inspiration fran filmen som ingar i del 1.

A
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